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Zad. 1. (C1, C2) 

Obliczyć z definicji pochodne funkcji: 

a)  √𝑥 ,   b) 𝑥2,   c) 1
𝑥
  ,   d) 1

𝑥2 
 ,   e) sin𝑥 ,   f) cos𝑥 ,   g) 𝑡𝑔 𝑥 ,   h) 𝑐𝑡𝑔 𝑥. 

Zad. 2. (C2, C3) 

Obliczyć pochodne funkcji: 

a)  1
2
𝑥2 − 3𝑥3 + 2

3
𝑥6,   b) 8𝑥3 + 3𝑥−5 − 4𝑥−7,   c)  √2𝑥 + 33  ,   d) 𝑥

7−5𝑥3

𝑥2+1
 ,   e) 1

2− √𝑥3  ,   f) �2𝑥 + 1
3
𝑥3�

4
. 

Zad. 3. (C3) 

Dane są następujące funkcje trygonometryczne: 

a)  𝑦 = sin𝑥,   − π
2

 ≤ 𝑥 ≤ π
2
 ;   b)  𝑦 = cos𝑥,   0 ≤ 𝑥 ≤ π ;   c)  𝑦 = tg𝑥,   − π

2
 ≤ 𝑥 ≤ π

2
;   

d)  𝑦 = ctg𝑥,   0 ≤ 𝑥 ≤ π ; 

których pochodne wyliczono w zadaniu nr 1. Oblicz pochodne funkcji do nich odwrotnych, 
odpowiednio: 

a)  𝑥 = arcsin𝑦,   −1 ≤ 𝑦 ≤ 1 ;   b)  𝑥 = arccos𝑦,   −1 ≤ 𝑦 ≤ 1 ;   c)  𝑥 = arctg𝑦,   𝑦 ∈ ℝ ;   

d)  𝑥 = arcctg𝑦,   𝑦 ∈ ℝ , korzystając ze wzoru 𝑑𝑥
𝑑𝑦

= 1
𝑑𝑦
𝑑𝑥

 , jeżeli 𝑑𝑦
𝑑𝑥
≠ 0 . 

Zad. 4. (C4) 

Obliczyć pochodne funkcji: 

a) 1

�12𝑥+5
 ,   b) 2

√𝑥2−𝑥
 ,   c) 1

��3
2−𝑥�

43
 ,   d) 2√𝑥

𝑥2−1
 ,   e) 2 𝑠𝑖𝑛3𝑥 − sin𝑥 ,   f) 2 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥

2
 ,   g) arccos 𝑥

√1+𝑥2
 . 

Zad. 5. (C5) 

Obliczyć pochodne funkcji: 

a) ln � 2
𝑥−3

�
2
 ,   b) 2 ∙ 3𝑥 + 5𝑥 − 2 ,   c) 2 𝑒

𝑥
2 ,   d) 𝑒cos2𝑥  ,   e) (2𝑥2 + 1)𝑒

𝑥
2, f) 2𝑥𝑥2 ,   g) 2 𝑙𝑛(cos𝑥) ,   

h) 2 𝑙𝑛 𝑥
2
  ,   i) 2𝑥3𝑥 + 1 (𝑥 > 0) ,   j) 2𝑥cos𝑥 (𝑥 > 0) ,   k) 2 𝑙𝑜𝑔𝑥5 . 

 


