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Przykładowe zadania na ćwiczenia z działów: Całki funkcji wymiernych. Całki funkcji 
niewymiernych. 

 

 

Zad. 1. (C10, C11) 

Obliczyć całki: 

a) ∫(2𝑥+ 1)−3𝑑𝑥 ,   b) ∫(𝑥 − 3)−1𝑑𝑥 ,   c) ∫ 𝑥+3
2𝑥−1

𝑑𝑥 ,   d) ∫
2𝑥+32

2𝑥2+3𝑥+1
𝑑𝑥 ,   e) ∫ 𝑑𝑥

3𝑥2+2𝑥−1
 ,  

f) ∫ 𝑑𝑥
4𝑥2−4𝑥+1

 ,  g) ∫ 2𝑥+1
4𝑥2−4𝑥+1

𝑑𝑥 ,   h) ∫ 𝑑𝑥
𝑥2+2𝑥+4

 ,  i) ∫ 𝑑𝑥
𝑥2+4

 ,   j) ∫ 𝑥2+2
𝑥4+𝑥2+4

𝑑𝑥 ,k) ∫ 𝑥2+𝑥−1
𝑥2−𝑥+1

𝑑𝑥 , 

l) ∫ 𝑥+2
3𝑥2−𝑥+1

𝑑𝑥 . 

 

Zad. 2. (C12, C13) 

Obliczyć całki: 

a) ∫ 𝑑𝑥
√𝑥3+𝑥2

 ,   b) ∫
√𝑥3𝑑𝑥
√𝑥23 +𝑥

 ,   c) ∫ √2𝑥 + 33 𝑑𝑥 ,   d) ∫ 𝑑𝑥
√2𝑥+34  ,   e) ∫ 𝑑𝑥

�(𝑥+1)37  ,   f) ∫𝑥√2𝑥 + 3 𝑑𝑥 ,   

g) ∫𝑥2√𝑥 + 1𝑑𝑥 ,  h) ∫𝑥3√𝑥+ 1𝑑𝑥 ,   i) ∫ 𝑑𝑥
𝑥√2𝑥+3

 ,   j) ∫ 𝑥𝑑𝑥

√𝑥+13  ,   k) ∫ √𝑥𝑑𝑥
√𝑥3 +1

 ,   l) ∫ 𝑥2−1
√𝑥+1

𝑑𝑥 . 

 

Zad. 3. (C13) 

Obliczyć całki: 

a) ∫ 𝑑𝑥
√𝑥2+1

 ,   b) ∫ 𝑑𝑥
√𝑥2+2𝑥−1

 ,   c) ∫ (𝑥+1)
√𝑥2+4𝑥−1

𝑑𝑥 ,   d) ∫ 2𝑥+2
√−2𝑥2+𝑥+1

𝑑𝑥 . 

 

 


