
FUNKCJE RZECZYWISTE I - ZADANIA

1. Obliczyć granicȩ górna̧ i granicȩ dolna̧ cia̧gu zbiorów {An}n∈N, gdzie

An =

{
[0, 1] ∩Q dla n parzystych
(0, 1/n] dla n nieparzystych

.

2. Udowodnić, że jeśli {An}n∈N i {Bn}n∈N sa̧ wstȩpuja̧cymi cia̧gami zbiorów, to

∞⋃
n=1

(An ∩Bn) = (
∞⋃

n=1

An) ∩ (
∞⋃

n=1

Bn).

3. Niech m bȩdzie miara̧ skończenie addytywna̧ określona̧ na ciele A pewnych podzbiorów zbioru X.
Pokazać, że dla dowolnych zbiorów A,B ∈ A zachodzi równość

m(A ∪B) = m(A) + m(B)−m(A ∩B).

4. Niech X bȩdzie zbiorem nieprzeliczalnym. Oznaczmy przez A rodzinȩ tych wszystkich podzbiorów
A zbioru X, że albo A jest co najwyżej przeliczalny albo A′ jest co najwyżej przeliczalny. Wykazać,
że rodzina A jest σ-ciaÃlem. Dla A ∈ A przyjmijmy

m(A) =

{
0, gdy A jest co najwyżej przeliczalny
1, gdy A′ jest co najwyżej przeliczalny

.

Pokazać, że m jest miara̧.

5. Obliczyć miarȩ Jordana zbioru {1 + (−1)n

n
: n ∈ N}.

6. Obliczyć miarȩ Lebesgue’a zbioru Cantora.


