Kolokwium II z Topolgii 6.06.2011

1. Niech A bedzie suma dwéch otwartych kot w R? ”potaczonych” punktem:
A={(z,y): @ +y' <DV (@ -2 +y" <1)V(z=1y=0)}
(a) Jakie jest domkniecie zbioru A?

(b) Jakie jest wnetrze zbioru A?

(c) Jaki jest brzeg zbioru A?

(d) Czy A jest zbiorem sp6jnym? Dokladnie uzasadnié.

2. Udowodnij, ze jedli f : X — Y jest funkcja ciagla i A C X to f(A) C f(A).
3. (a) Podaj definicje ciagu Cauchy.

(b) Udowodnij, ze podzbiér zupely przestrzeni metrycznej jest domkniety.
4.Udowodnij, ze w przestrzeni zwartej odleglos¢ zbioréw domknietych i roztacznych
jest dodatnia.

5. (a) Podaj definicje ciaglosci jednostajnej.

(b) Podaj przyktad funkcji ciaglej, ktora nie jest jednostajnie ciagta. Uzasadnij.

(c) Podaj przyklad funkcji nieograniczonej, ktéra jest jednostajnie ciagta. Uzasad-
nij.
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