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1. Na plaszczyZnie R? rozwazamy metryke dyskretna dy, gdy do(x,y) = 0dlaz =y
ido(z,y) =1 dla z # y. Rozwazamy zbidr

A={(v,y) eR*: 1<x<?2, 0<y<l1}).

Nalezy odpowiedzie¢ na nast¢pujace pytania i uzasadnic¢ odpowiedz.
a) Jakie jest domknigcie A zbioru A?
b) Czy A jest zwarty?
c¢) Czy A jest zupely?
d) Czy A jest spdjny?
e) Jakie jest wnetrze zbioru A?
f) Czy wnetrze A jest spdjne?
2. Podaj definicje Heinego (przy pomocy ciagéw) funkeji ciaglej z przestrzeni me-
trycznej (X, d) w przestrzen metryczng (X, d;).
3. Na plaszczyznie R? rozwazamy zwykla metryke.
a) Czy ciag punktéw p, = (17, %) jest zbiezny? Uzasadnij odpowiedz.
b) Rozwazmy funkcje f : R? — R? okredlona wzorem
flz,y) = (= +yy) gdy z2>y,
flr,y) = (a® —y*y) gdy =<y
Czy funkcja f jest ciagla? Uzasadnij odpowiedz.
4. a) Podaj definicje przestrzeni zwarte;j.
b) Udowodnij twierdzenie: Jesli f : X — Y jest funkcja ciagla z przestrzeni me-
trycznej (X, d) w przestrzen metryczna (Y, dy) i jesli (X, d) jest przestrzenia zwarta
to f(X) jest zwarta podprzestrzenia przestrzeni Y.



