Zagadnienia na egzamin.

1. Reper Freneta krzywej regularnej tukowo sparametryzowanej - definicja
wektorow T', N, B oraz krzywizny i skrecenia

2. Twierdzenie o tym, kiedy krzywa zawiera sie w plaszczyznie. (dow6d)
3. Twierdzenie o tym, kiedy krzywa zawiera sie w okregu. (dowdd)
4. Twierdzenie o uogélnionej linii sSrubowej i jej definicja. (dowéd)

5. Wzory na reper Freneta, krzywizne i skrecenie dla dowolnej parametryza-
cji regularnej (wyprowadzenie jako dowdd).

6. Twierdzenie fundamentalne o przystawaniu. (dowdd)
7. Twierdzenie fundamentalne o istnieniu. (dowdd)
8. Definicja atlasu i rozmaitosci.

9. Definicja atlaséw rownowaznych. Atlas maksymalny. Lemat o rownowaznosci
atlaséw. (dowdd)

10. Sfera jako rozmaitos¢ - definicja atlasu.
11. Definicja atlasu na M; x M,

12. Definicja odwzorowania klasy C'**° i lemat o mozliwosci rozpatrywania
atlaséw zamiast struktur rézniczkowych. (dowdd)

13. Definicja przestrzeni stycznej T, M.
14. Jak definiujemy strukture przestrzeni liniowej na 7, M?

15. Lemat o tym, ze ¢, jest bijekcja. Dlaczego dim M = dim T,M? (dowéd)

16. Definicja rézniczki d, f odwzorowania f : M — N. (dowdd liniowosci)

17. Definicja pochodnej funkcji w kierunku wektora czyli 0, f. Wlasnosci tej
operacji: liniowosé, reguta Lebniza. (dowdd)

18. Twierdzenie 5.9, czyli o istnieniu wektora v takiego, ze 0 = 0, dla danego
operatora rozniczkowego w punkcie x € M.

19. Definicja podrozmaitosci, a szczegdlnie podrozmaitosci wlasciwej.
20. Twierdzenie o rzedzie.

21. Twierdzenie 6.8 o przeciwobrazie punktu, ktéry przy zalozeniu nieze-
rowania sie rézniczki jest podrozmaitoscia. (dowéd)
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22.
23.
24.

Definicja pola wektorowego i jego klasy C™.
Definicja i wlasnosci rézniczkowania X f. (dow6d wlasnosci)

Twierdzenie 7.2. o istnieniu dla operatora 0 : C*° — (' jedynego pola

wektorowego X takiego, ze 0 = dx. (dowdd)

25.
26.
27.
28.
29.

30.
]

Definicja algebry Liego. (M) jako algebra Liego - definicja nawiasu.
X(M) jako algebra Liego - definicja [ X, Y].

Twierdzenie 7.4 - wzér na [fX,Y]. (dowéd)

Pole tensorowe typu (0, k) i (1, k) - okreslenie klasy.

Definicja koneksji liniowej.

Twierdzenie 11.1 - zaleznos¢ koneksji VxY (z) od X, i Y, ) gdzie X, =
(dowdd)



