1. Rozwazmy ciag zbudowany nastepujaco: (1,—1,1,—1,1,...) i tak dalej
w nieskonczonos¢. Mozna wymysli¢ wzér ogdlny na wyraz tego ciagu albo
postuzy¢ sie wiadomosciami z ciagéw geometrycznych. Otrzymamy wzor

an = (—1)""%

Ale takze wzor a,, = — cos(nm) opisuje ten sam ciag dlan = 1,2, 3, .... Prosze
wymysli¢ albo przypomnieé ze szkoty i podac¢ wzory ogdlne dla nastepujacych
ciagow:

a) (2,0,2,0,2,...)

b) (1,2,3,1,2,3,1,2,3,...)

c) (5,1,-3,-7,...)

d) (—2,4, 8,16, 32, ...)

e) (4,2,6,—2,14, 18,46, ...)
£)*(1,2,2,3,3,3,4,4,4,4, ...)

2. Uzasadni¢ na podstawie definicji, ze
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Wskazéwka: wykorzystaé tzw. aksjomat Archimedesa mowiacy, ze dla kazdej
liczby rzeczywistej istnieje liczba naturalna od niej wieksza.
3. Wykaza¢ na podstawie definicji granicy ciagu, ze n — oo.

5. Zbada¢ monotonicznos¢ ciagéw. Wskazé takze te ciagi, krore sa monoton-
iczne "od pewnego miejsca’, tzn. istnieje takie k, ze dla n > k zachodzi np.
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c) a, = o

6. Na podstawie poznanych twierdzen wyznaczy¢ granice ciagdw:



a) n® —nsinn,
b) n? — v/nt + 2n2,

c) n? —v/nd + 2,
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7. Wykazaé, ze ciagi a, = (—2)" oraz b, = (—1)lV") nie maja granicy.
8. Wyznaczy¢ granice ciagéw, korzystajac z twierdzenia o 3 ciagach:
a) /3" + 4n + 5,
VI
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c) n2+1 n2+2+...+m.
d) /3" +2013n

9. Obliczy¢ granice funkcji, lub wykazac, ze nie istnieja:

)i 2 —3x+2

a) lim

z—1% 1223 — 3522 4+ 332 — 10
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b) lim i

z—1% 1223 — 3522 + 332 — 10



f) lim zsin—
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z——2 1% — 53 + 132z — 10
S5zt — 3z + 2
k) lim * Tt
z——oo 1204 — 3522 + 332 — 10
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